Etapa locak (OLM), Caras — Severin, 07.02.2026. Clasa a Xl-a (Barem de no¢si evaluare)

o Orice solyie corect, diferitd de cea sugerdtin barem, se punctedzorespunator.

Din oficiu. 10p

1. | (a) Folosind reldga Hamilton — Cayley este suficieritdim exemple de matrice 14 p
XOM,(R)cu trX =-1si detX =-3.

. -1 1 01
De exempluX; = 3 0 £ Xy= 3 _1DA

Observagie: asa cum remarcam, orice sglicorecte ofinutesi prin calcul efectiv se
punctea corespunator.

(X=1,)(X+20,)=(X+20,)(X =1,)=1,si astfel, conform definiei inversei | 8P
unei matrice, se agime concluzia.

Total Problema 1. 22 p
2 i il i i i3 1 6p
(@) Deocareced =|j % 1=|j-i j3-i® O=(j-i)k-)[L j2+ji+i® (=
k K3 k-i k3-i3 1 K?+ki+i?

=(j—i)(k=i)(k=j)(k+i+ ])#0si concluzia este imediat 6p

2 8 2p
(b) A(AAZA]B):%E]N,undeA: nn® 1=2n°-7n-2

0 1
Egalitatea din engrconduce la dalicazuri posibile, anume: 4p

(1) 2n°-7n- 2= 31sau(n-3)(2n? + 60+ 1] = OpOIN decin=3.

(11) 2n3 - 7n- 2=-31, adia E(n) =0, unde E(n) = n(zn2 -7)+ 29, 4p

Cum E(0)# 0,E (1)# Osi E(n)=31>0,00n= 2,avem @ n =3este unica sotie.

Total Problema 2. 22 p




Consideimsirurile a, =In(n+1) b, = 2n+ 3n= Isi deoarece 8p
jim 2027 % iy —[I.h nt2 =0, criteriul Cesaro — Stolz conduce la=0.
n—>00bn+1—bn n—>°°2 n+1
o 8p
sin Va-1
L= lim2n?3_3n*2p 7 [ )ézlmmﬁ:‘mu”z
nooo Vs 3n+2 1 n 3 3
3n+2 n
2n+1 =2n 7 p
o 22n on V" -1 Y1 21 4
Lg = lim —————=1im = lim |1+ e
n-o(2n+1 n-w\ 2n+1 N oo 2n+1
=)
Total Problema 3. 23p
(a) _a=—t L >0,0n0N", asadarsirul este strict cresitor 4p
Q178 = on+l M+ 2 $
Insumim inegalititile 1 < 1 <—1 care se ofin pentruk = n
2n n+k n+1
4p
1 n * .. . ..
i se ajunge Ia—< <——<1,0n0N , decisirul estesi marginit.
si se ajung ay = Z ke 5 si marg
Conform teoremei lui Weierstrassirul este convergent. 2p
2 1 * o 1 . .
(b)Deoarecex, — x,” < Z,Dn ON ,rezuli cd X, < > On = 1si deducem & sirul
este nmirginit. 4p
1-2x
Pe de alt parte avenx,,; — X, = i ) 20,0n2=1,
VX0~ Xn + X \/Xn Xn +Xn 5p
adia sirul este cresitor.
Aceegi teorend conduce la concluziagirul este convergent 1p
Prin trecere la limit in relgia de recurefa si tindnd cont de faptulacsirul este strict 3p

cresator, se okine limita finita lim x, =%.

X — 00

Total Problema 4.

23p




